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Filieres : SMP-SMA-SMC Semestre 2 

Exercice I : 

(~ 2 

Soit la matrice A — I —4 

V 2 

1) Deter min er les valeurs propres de A et les sous-espac.es propres associGs. 

2) a) Montrer que A est diagonalisable sur R. 
b) Determiner une matrice inversible P € M3 (R) telle que P~^AP soit diagonale. 

Exercice II : 

■ ■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■■I 




/ m 2 —2 0 \ 

Soit la matrice A m =1 0 m 0 J oil m € R. 

\ 1 —lm + lj 

1) Determiner les valeurs propres de et les sous-espaces propres associes. 

2) a) Montrer que A m est diagonalisable sur R. 

b) Determiner une matrice inversible P € M3 (R) telle que P~ l A m F soit diagonale. 

3) Calculer (A_ 2 )" pour tout n G N*. 

4) Soient les suites reelles {i n ) , (v n ) et (z^) denies par les relations : 






— 2|/fi 

“ “2 Vn 



S&n Vji 



Vn E N 



avec xq = 1 



y o — l et zq — — 1. 



/ %n ^ 

On note U n = j y n 

\Zn ) 



pour tout n € N. 



a) Montrer que: U n — (A-2}" Uq VnG N*. 

b) En dfeduire x n , y^ et en fonction de n. 



Exercice III : 



Soit le R-espace vectoriel R2 [X] — {P € R [X] : deg P < 2} muni de 
sa base canonique B — (X,X 5 X~). 

Soit / 1 ’endomorphisme de R2 [X] defini par : 

f(P)=P' + P VP € M 2 [X] 

ou P f est le poLyn6me d6riv& de P. 

1) Determiner la matrice de / relativement & la base B. 

2) f est il diagonalisable sur R? Justifier votre reponse. 
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Exercice I : 
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Exercice II : 
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Exercice III : 
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